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Teljes eseményrendszer

Amennyiben A1, A2, …, An egymást kölcsönösen kizáró események, 
és együttesen kiadják a biztos eseményt, akkor teljes 
eseményrendszerrıl beszélünk.

Formalizálva:

Adott események egy halmaza {Ai} (i = 1, …, n)

Ai ∩ Aj = Ø minden esetben ha i ≠ j

A1 U A2U … U An = S



A teljes valószínőség tétele

Adott egy B esemény és az A1, A2, A3 teljes eseményrendszer.



A teljes valószínőség tétele

? Hogyan fejezhetjük ki a B esemény valószínőségét B esemény 
A1, A2, A3 eseményekre vonatkozó feltételes valószínőségeinek 
segítségével?

p(B) = ?

p(B ∩ A1) 

p(B ∩ A2)

p(B ∩ A3)



A teljes valószínőség tétele

p(B) = p(B ∩ A1) + p(B ∩ A2) + p(B ∩ A3) 

p(B ∩ A1) = p(B│A1)*p(A1)

p(B ∩ A2) = p(B│A2)*p(A2)

p(B ∩ A3) = p(B│A3)*p(A3)

Tehát B esemény valószínősége B esemény A1, A2, A3 
eseményekre vonatkozó feltételes valószínőségeinek 
segítségével kifejezve:

p(B) = p(B│A1)*p(A1) + p(B│A2)*p(A2) + p(B│A3)*p(A3)

Ez a teljes valószínőség tétele.



A Bayes tétel

Legyen ismét adott egy B esemény és az A1, A2, A3 teljes 
eseményrendszer. Ez esetben azonban nem a B esemény 
valószínőségét szeretnénk kifejezni B esemény A1, A2, A3 
eseményekre vonatkozó feltételes valószínőségeinek 
segítségével, hanem A1, A2, A3 események B eseményre 
vonatkozó feltételes valószínőségét szeretnénk kifejezni B 
esemény A1, A2, A3 eseményekre vonatkozó feltételes 
valószínőségeinek segítségével.

p(A1│B) = ?

p(A2│B) = ?

p(A3│B) = ?



A Bayes tétel

p(A1│B) = p(A1 ∩ B) / p(B)

A teljes valószínőség tételébıl következıen:

p(B) = p(B│A1)*p(A1) + p(B│A2)*p(A2) + p(B│A3)*p(A3)

és:

p(A1 ∩ B) = p(B│A1)*p(A1)

Tehát:

p(A1│B) = 

[p(B│A1)*p(A1)] / [p(B│A1)*p(A1) + p(B│A2)*p(A2) + p(B│A3)*p(A3)]

Ez a Bayes tétel.


